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Tanulmanyunkban az elmult évek kozponti irasbeli vizsgainak matematika-feladatlapjait vizs-
galjuk, feltdrjuk jellemzGiket, eredményeiket, 6sszegytjtjiik, milyen ismeretekre, képességekre
van sziikség a feladatok sikeres megoldasahoz. Példaként a 2022-es évben az els6 vizsganapon
megirt matematika-feladatsorokat elemezziik. Kitériink a 4., a 6. és a 8. osztalyosoknak kiadott
feladatok koziil azokra, amelyek nagyobb nehézséget okoztak, vagy éppen meglepGen jol sike-
riiltek a gyerekeknek. Osszehasonlitisképpen bemutatjuk, hogy az SZTE JGYPK tanité szakos
hallgat6i milyen eredménnyel oldottdk meg a 4., illetve a 6. osztalyosoknak szant matematika-
feladatsorokat.
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Bevezetés

dolgozaton és feleleten keresztiil kell szamot adniuk tudasukrol. A matematikai
tudas alapvetd fontossagat talan nem is kell kiilonosebben részletezni, hiszen
amellett, hogy ez a tantargy egész iskolai tanulmanyainkat végigkiséri, a mindennapi
életiinkben is szamos alkalommal kell 6sszeadnunk, szoroznunk vagy még ennél is
bonyolultabb miveleteket végezniink. Emellett a kozépfoku iskolaba felvételizé alta-
lanos iskolasoknak — kézponti irasbeli vizsgdk keretében — matematikatudasukrol is
bizonysagot kell adniuk. Ezeken az irasbeli vizsgakon a didkoknak feladatsorokat kell
megoldaniuk, amelyek sikeres megirdsahoz a matematika szamos teriiletén megfelelé
tudassal kell rendelkezniiik. A korabbi feladatsorok és a statisztikdk bemutatasaval,
a kiilonboz6 feladattipusok nehézségeinek és megoldasi modszereinek elemzésével
igyeksziink a tanuléknak és tanitdiknak is tampontot adni az ilyen tipusu vizsgakra
valé felkésziiléshez, felkészitéshez.
Mivel a kézponti matematika-feladatsorokat negyedikes és hatodikos didkoknak
is meg kell oldaniuk, igy elvarhaté ezen didkok tanit6itdl is, hogy munkdjuk soran

M atematikadrakon, mint minden mas 6ran az iskolaban, a gyerekeknek szamos
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felkészitsék 6ket a vizsgak minél sikeresebb megirdsara. Mi, az SZTE JGYPK Tanit6-
képz6 Tanszék oktatdi igyeksziink olyan tanito szakos hallgatokat képezni, akik szak-
mai tudasa lehet6vé teszi azt, hogy késébbi munkdjuk soran diakjaikat felkészitsék
ilyen szamonkérésekre. A matematika miiveltségteriiletes hallgatok az 1-6. osztalyos
matematika-tananyag atadasara hivatottak, mig az egyéb miveltségi teriiletet valasztd
hallgatéknak az alsds matematikatanitashoz kell elegendé tudéssal rendelkezniiik.
Ennek megfeleléen 6. osztalyos felvételi feladatsort matematika muveltségteriiletesek-
nek adtunk megoldasra, mig 4. osztalyos feladatsort olyan hallgatékkal oldattunk meg,
akik vagy nem valasztottak még miiveltségi teriiletet, vagy nem a matematika mellett
dontottek. Didkjainknak ugyanannyi id6t biztositottunk a feladatsorok megirasara,
mint az iskolas gyerekeknek. Eredményeiket kés6bbi fejezetben mutatjuk be.

A kozponti irasbeli vizsga

Kozponti irasbeli felvételi dolgozatokat 2001-t6l irnak a kozépiskolakba felvételizd
tanulék magyarbdl és matematikabdl. Kezdetben csak a 8 osztalyos és a 6 oszta-
lyos gimnaziumokba felvételiz6 gyerekek szamara késziiltek kozponti feladatsorok,
2004-t6l mar a 4 osztalyos gimnaziumok is kozponti irasbeli alapjan valogathattak
a jelentkezok koziil. 2009-t6l 2012-ig a 4 osztalyos matematika tagozatokra felvéte-
lizék tettek tehetséggondozé kozponti irdsbeli vizsgat.!

A kozponti irasbeli vizsga magyarbdl és matematikabdl egy-egy 50 pontos feladat-
sor, amelyek 10-10 feladatdnak megoldasara 45-45 perc all a felvételizék rendelkezé-
sére. A tanulok el6bb a magyar-, majd 15 perc sziinet utan a matematika-feladatlapot
oldjak meg. A sorrenden mar tobbszor vitatkoztak, a magyar altalaban kevésbé keseriti
el a gyerekeket, viszont igy faradtabban kezdik a matematika-feladatlap irasat. A felvé-
teli napjan igazoltan tavollevék egy egy héttel késébbi potnapon (Covid—19-években
két pétnapon) irhatnak felvételi vizsgat.

A kozponti irasbeli célja, hogy mindenki szamara egységes, kiszamithatd ssze-
mérést tegyen lehet6vé, ami alapjan a kozépfoku iskolak kivalogathatjak azokat a
tanulokat, akik varhatéan megalljak a helytiket a képzésben.2

Korabban a kozépiskolak sokféle irasbelit, szobelit tartottak, amire a tanulok nem
tudtak megfelelGen felkésziilni. Ez az egységesség a kiszamithatosag miatt a gyere-
kek szamara el6nyos, az iskoldknak azonban sokszor nehézséget okoznak a tagozatok
kiilonb6z6 igényei. Ezt volt hivatott kikiiszobolni néhany évig a 8. osztélyosok dltal
irt tehetséggondozé matematika irdsbeli vizsga, azonban valdszintileg a jelentkezok

1 Kozpontiirdsbelifeladatsorok, javitdsi-értékelési iitmutatok. Oktatasi Hivatal. https://www.oktatas.hu/
kozneveles/kozepfoku_felveteli_eljaras/kozponti_feladatsorok (2022. oktober 7.)

2 Felvételiakozépfokiiiskoldkbana2021/2022. tanévben. OktatésiHivatal. https://www.oktatas.hu/pub_
bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/prezentaciok/kifir_felveteli_2022.pptx (2022. oktober 7.)
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csekély szama miatt ez megszlint. A Szegedi Radnoti Miklos Kisérleti Gimnazium
igazgatéjaval, dr. Nagy Anett-tel, valamint az SZTE Gyakorlé Gimnazium és Altalanos
Iskola igazgatdjaval, dr. Dobi Janossal valo beszélgetésekbdl az deriil ki, hogy a kozép-
iskolak rangsora szerint Szeged két legjobb gimndziumadban a jelenlegi matematika
kozponti irasbeli — a matematika tagozatok kivételével — alkalmas a 4 osztalyos gimna-
ziumba jelentkezdk koziil valo valogatasra. A bioldgia tagozatra is a gyerekek gondol-
kodasi képességei alapjan veszik fel a jelentkezéket, dr. Nagy Anett még a szdbeli angol
felvételi és a kdzponti matematika irasbeli eredményei kozott is talalt 6sszefiiggést.

A felvételi célja az, hogy a tanulok koziil tudasuk és képességeik alapjan lehessen
valogatni, ami azt jelenti, hogy sokszor szorgalmas, kitiing tanulok kozott kell kiilonb-
séget tenni. Igy el6fordulhat, hogy sok, korabban szin6tds tanulé most 35 pontos mate-
matika irdsbelit ir (50 pontbol), ami nagy csalédds lehet szamara. A gyerekeknek és a
sziileiknek meg kell baratkozniuk a gondolattal, hogy ez a 35 pont is nagyon j6 lehet
a megfelel§ kozépiskolaban, hiszen nagyon kevesen érnek el maximalis pontszamot.

A felvételizok szama és eredményeik

A kozépfoku iskolak maguk donthetik el, hogy a hozzéjuk jelentkez6kt6l megkove-
telik-e a kozponti irasbeli felvételi vizsga megirasat; ahol kisebb a tualjelentkezés, az
altalanos iskolai jegyek, esetleg szdbeli alapjan dontenek. A kovetkez6 diagramok a
kozépfoka felvételi vizsgat iréd tanuldk szamat mutatjak. Az elsé a 8. osztalyos felvéte-
liz6k szamat mutatja, a masodik pedig a 4. és 6. osztalyosok szamat.

I S0 353
I 48 352
I 49 362

1. dbra: A 8. osztélyos felvételizék szama?

3 Felvételiakozépfokiiiskoldkbana2021/2022. tanévben.Oktatasi Hivatal. https://www.oktatas.hu/pub_
bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/prezentaciok/kifir_felveteli_2022.pptx (2022. oktober 7.)
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2. dbra: A 4. és 6. osztalyos felvételiz6k szdma*
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A kovetkez6 tablazat a felvételizok szamat veti 6ssze a megfelelé évfolyamon tanu-
16k szamaval. Ehhez a KSH szerint az altalanos iskola 1. osztalydba jelentkezdk
szamat vettiik alapul.s

Iskolakezdés | 1.osztalyosok | 2022-ben felvételiz6k | Felvételiz6k szamanak csticsa
2012 100 183

4. osztalyosok: 2017
2013 107 108 6. osztalyosok: 2019
8. osztalyosok: 2021

2014 101 070 8. osztalyosok 48%-a
2015 97 553
2016 95391 6. osztalyosok 8,3%-a
2017 89 343
2018 90 990 4. osztalyosok 5,6%-a
2019 91747
2020 103 475

3. 4bra: Felvételizdk szdma®

4 Felvételi a kozépfoki iskoldkban a 2021/2022. tanévben. Oktatasi Hivatal. https://www.oktatas.hu/
pub_bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/prezentaciok/kifir_felveteli_2022.pptx (2022. oktéber 7.)

5 STADAT 23.1.1.8. Altaldnos iskolai nevelés és oktatds. Kdzponti Statisztikai Hivatal. https://www.
ksh.hu/stadat_files/okt/hu/okt0008.html (2022. oktdber 7.)

6 STADAT 23.1.1.8. Altaldnos iskolai nevelés és oktatds. Kézponti Statisztikai Hivatal. https://www.
ksh.hu/stadat_files/okt/hu/okt0008.html (2022. oktéber 7.)
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A tablazat mutatja, hogy a felvételiz6k szamanak maximuma a 4. osztalyosok esetén
2017-ben, a 6. osztalyosok esetén 2019-ben, a 8. osztalyosok esetén pedig 2021-ben
volt, ami megfelel annak, hogy az 1. osztalyosok szama 2013-ban volt a legmagasabb
az utobbi éveket tekintve. A tablazat azt is mutatja, hogy mig a 8. osztalyosoknak kozel
fele ir kozponti felvételi vizsgat, a 6. osztalyosoknak csupan 8,3%-a, a 4. osztalyosoknak
pedig 5,6%-a. Ennek oka, hogy a 6 és 8 osztalyos gimnaziumok inkéabb a tehetséggon-
dozast szolgaljak: azok az altalanos iskolasok valasztjak dket, akik kiemelkednek az osz-
talyukbdl, és szeretnék magasabb szinten folytatni tanulmanyaikat. Ennek megfeleld a
matematika-feladatlapok nehézsége is, a 4. és 6. osztalyosok irasbelijében sokszor tobb
gondolkodtato, szokatlan feladatot taldlunk, mint a 8. osztalyos feladatsorban.

Az utdbbi évek kozponti irasbeli dolgozatdnak atlagpontszamai lathatok a kovet-
kez6 tablazatban. A felvételin az 1. napon igazoltan tavol maraddk szamara egy,
a Covid—19-jarvany miatt két potnapot is hirdettek. A tablazat az 1. napon irt dolgoza-
tok eredményeit mutatja, a pétnapokon dolgozatot irdk elenyész6 szama miatt.

Magyar | Matema- Magyar | Matema- Magyar | Matema-
Vissga nyelvi tika Osszesit,ett nyelvi tika Osszesitfttt nyelvi tika C")sszesit,ett
éve feladatlap a 8. eredmé- feladatlap a 6. eredmé- feladatlap a 4. eredmé-
évfolyamosok nyek évfolyamosok nyek évfolyamosok sza- nyek
szdmara szdmara méra

2007 30,0 233 53,2 38,0 28,2 66,2 39,8 21,9 61,1
2008 28,0 20,6 48,5 36,1 32,2 68,3 34,8 23,4 58,1
2009 27,9 22,6 50,7 41,3 31,3 72,4 41,8 30,3 72,0
2010 35,5 16,5 52,0 34,2 20,1 54,2 34,9 32,8 67,5
2011 30,4 27,0 57,4 35,3 27,2 62,5 34,1 37,7 72,0
2012 25,2 23,5 48,7 38,8 26,8 65,6 27,1 343 61,4
2013 29,3 19,8 49,1 37,2 23,2 60,3 35,5 36,2 71,5
2014 33,3 20,7 54,0 28,9 25,9 54,8 36,4 29,2 65,6
2015 29,7 23,0 52,7 31,6 233 54,8 37,6 32,0 69,6
2016 29,0 18,5 47,6 31,8 22,3 54,1 29,1 28,2 57,3
2017 31,2 20,4 51,7 35,9 19,7 56,1 343 34,6 68,7
2018 32,9 18,3 51,2 30,6 33,8 64,4 35,7 32,8 68,5
2019 30,0 19,5 49,5 30,0 25,0 55,0 31,3 24,0 55,4
2020 26,8 22,7 49,5 29,1 19,9 49,0 32,7 32,5 65,2
2021 24,4 22,7 47,2 31,3 27,3 58,8 35,3 27,9 63,2
2022 30,0 22,7 52,5 33,3 29,5 62,7 36,8 33,5 70,4

4. dbra: Az els6 napon megirt dolgozatok eredményei (atlagpontszam)”

7 A kozépfokii irdsbeli felvételi vizsgadolgozatok eredményei 2007—2022. Oktatasi Hivatal. https://www.
oktatas.hu/pub_bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/OH_honlap_felveteli_eredmenyek_2007_2022.
pdf (2022. oktdber 7.)
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A matematikaeredmények csak néhany esetben jobbak a magyar pontatlagoknal:
a 6. osztalyosokndl 2018-ban, a 4. osztalyosoknal 2017-ben és 2011-t6l 2013-ig. Ez is
mutatja, hogy a kozépfoku iskolak a matematikaeredmények alapjan tudnak jobban
valogatni.

A tanulék mindharom évfolyamon 2022-ben érték el az utdbbi évek legjobb ered-
ményét, ami a Covid—19 miatti konnyebb feladatsoroknak volt koszonhetd. A mély-
pont a 8. osztalyosoknal 2021-ben, a 6. osztalyosoknal 2020-ban, a 4. osztalyosoknal
pedig 2019-ben volt. Egy-egy feladat sokszor varatlanul j6 vagy rossz megoldottsaga
jelentdsen befolyasolja az eredményeket. A 6. osztalyosok 2022-es konnyebb feladat-
sora nem kedvezett példaul a Szegedi Radnoti Miklds Kisérleti Gimndzium matema-
tika tagozatdra felvételiz6knek, hiszen ott nagyon sokan voltak 40 pont folétt, igy koz-
tiik a szobeli sokszor atirta az irasbeli altal adott sorrendet.

A kovetkez6 diagram a 8. osztalyosok 2022-es eredményeinek eloszlasat mutatja.

A matematika feladatlapok eredményeinek eloszlasa (elso nap)
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5. abra: A 8. osztalyosok 2022-es eredményei?

A megdobbentd, hogy a tanuldk kb. 16%-a 10 pontnal kevesebbet ért el, azaz nem sze-
rezte meg a pontok 20%-at sem. Kiilonosen elkeserité ez az adat annak tudataban, hogy
a dolgozat elején talalhato, egyszer(i rutinjellegli szamolasi feladatokkal 15-20 pontot
lehet szerezni, azaz a tanulok 16%-a rendkivill gyenge elemi szamolasi készségekkel
rendelkezik.

8 A kozépfokii irdsbeli felvételi vizsgadolgozatok eredményei 2007—2022. Oktatasi Hivatal. https://www.
oktatas.hu/pub_bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/OH_honlap_felveteli_eredmenyek_2007_2022.
pdf (2022. oktdber 7.)
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A 6. osztalyosok eloszlasa mar jobban kozeliti a normalis eloszlas haranggorbéjét.

A matematika feladatlapok eredményeinek eloszldsa (elsé nap)
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6. abra: A 6. osztalyosok 2022-es eredményei®

Itt a 40 pont folottiek viszonylag magas szama mutatja, hogy példaul a 6 osztalyos mate-
matika tagozatra felvételizoket nem szelektalta igazan a dolgozat.

9 A kozépfokii irdsbeli felvételi vizsgadolgozatok eredményei 2007—2022. Oktatési Hivatal. https://www.
oktatas.hu/pub_bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/OH_honlap_felveteli_eredmenyek_2007_2022.
pdf (2022. oktdber 7.)
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Lo

A j6 eredményt elérék kozotti kis kiillonbségek még jobban megfigyelhetdk a 4. osz-
talyosok eredményein:

A matematika feladatlapok eredményeinek eloszlasa (elsé nap)
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7. dbra: A 4. osztalyosok 2022-es eredményei'®

A matematika-feladatlapok

A matematika-feladatlapok a felvételizék tuddsszintje és képességei alapjan mérik ossze
a tanulokat.

Tudasszint

A sziikséges ismereteket a mindenkori Nemzeti alaptanterv (NAT) hatdrozza meg, a
tanuloknak minden évfolyamon az el6z8 év végéig sziikséges ismeretekkel kell rendel-
kezniiik. Mivel ezek éppen paratlan évek, és a NAT kétévente hatirozza meg a kove-
telményeket, az Oktatasi Hivatal a honlapjan részletesen kozzéteszi minden osztaly
szamara a szlikséges ismereteket. Mindig akadnak, akik kétségbe vonjak bizonyos
ismeretek, példdul a romai szamok, mutatos ora sziikségességét, azonban amig ezek a
NAT-ban szerepelnek, addig a felvételiben is el6fordulhatnak.

10 A kozépfokii irdsbeli felvételi vizsgadolgozatok eredményei 2007—-2022. Oktatasi Hivatal. https://
www.oktatas.hu/pub_bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/OH_honlap_felveteli_eredme-
nyek _2007_2022.pdf (2022. oktdber 7.)
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Képességek

A matematika felvételi feladatok minden évfolyamon a kovetkezd készségek, képessé-
gek mérését helyezik a kozéppontba.

Szamolasi készség: a természetes szamok, magasabb osztélyokban a tortszamok és a
negativ szamok, a természetes szamok helyi értékes alakja, a szamokkal végzett miive-
letek, a mértékvaltas, becslés alkalmazasat jelenti.

Gondolkodasi képességek: Az Osszefliggések latasa a sorozatok, szoveges feladatok,
geometriai problémak megoldasdhoz sziikséges. Hasonloan fontos a kovetkeztetések
alkalmazdsa és — a 8. osztalyosok esetén — a lejegyzése is. Ki kell emelni a visszafelé
kovetkeztetést, ami minden évfolyamon kiilonds nehézséget szokott okozni. A prob-
lémamegoldasi képesség leginkabb a szoveges feladatokban jelenik meg, ami minden
évfolyamon, de leginkébb a 8. osztdlyosokndl szokta okozni a legnagyobb problémat.
A rendszerezési képesség — a szoveges feladatok mellett — a kombinatorikafeladatokban
jelenik meg, ami mindig, minden évfolyamon eléfordul. Nehézsége, hogy az iskolai
tananyagban sokszor héttérbe szorul, vagy a tanév néhany orajara korlatozodik, ami
nem készit fel megfelelden az ilyen jellegii feladatok magabiztos megoldasara. Sok gye-
reknek azért okoznak nehézséget az ilyen jellegii problémdk, mert tobbnyire nem tipi-
kusak, igy mechanikusan betanult képletek nem segitenek.

Kommunikacios képességek: A szovegértés, a megfelel6 szokincs gyors alkalmazasa
feltétele a sikeres felvételinek. Fontos, hogy ha a tanulok nem is értenek egy-egy szdt
(el6fordult, hogy példaul a ,vonal mentén vagd el a papirt” gondot okozott), a szoveg-
kornyezetbdl akkor is ki tudjak talalni a jelentését, vagy értsék, hogy példaul a feladat-
ban szerepld nevek nem befolyasoljak a megoldast.

A vizualitds, a térszemlélet fontos, hiszen a felvételi feladatsorokban szereplé geo-
metriafeladatok tobbnyire a képletekbe valo mechanikus behelyettesités helyett a sik-
beli, térbeli alakzatok elképzelését, a megfelelé fogalmak ért6 alkalmazdsat kivanjak.
Szoveges feladatokndl, sokszor kombinatorikafeladatoknal is segiti a megoldast a rep-
rezentaciok valtoztatasa, a vizudlis reprezentaciok, vizualis modellek alkotdsa.

A tanuldsi képességek, mint a figyelemkoncentracid, a memoria, a gondolkodas fle-
xibilitasa, a feladatmegoldasi sebesség mind jelentsen befolyasoljak az eredményes-
séget. A felvételi koriilményei, a stressz, a rendelkezésre allé rovid id6 kiilondsen a
figyelemkoncentraciot és a gyorsasagot teszi probara. A gyerekeknek 45 perc alatt 10
feladatot kell megoldaniuk a felvételin, mikozben egy szokasos iskolai dolgozatban
ugyanennyi idére hozzavetéleg 6 feladatot adnak.
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A 2022. évi 1. napi feladatsorrél

A felvételi feladatsorok minden esetben 50 pontosak. Mig a negyedikes és a hatodikos
feladatsor feladatai egyarant 5 oldalnyi olvasnivalot és gondolkodnivalot jelentettek,
addig a nyolcadikosoknak 8 oldalnyi feladat jutott. A negyedikesek 6sszesen 27 részfel-
adatot kaptak, a hatodikosok 37-et, a nyolcadikosok 28-at. A karakterek szamat tekintve
meglepé mdédon mindhdrom korosztalynak kozel ugyanannyit kellett olvasnia, és a
magasabb osztalyos feladatsorok nem tartalmaznak egyre tobb olvasnivalot.

A feladatok pontozasa

A 6. osztalyosoknal a kérdések magas szamanak hatterében az allhat, hogy a kérdések
tobbsége 1 pontos, elvétve 2 pontos, és még ott is lényeges, hogy a 2 pont lehet6leg oszt-
hatd legyen. A kérdések szamat azzal lehet csokkenteni, ha kombinatorikafeladatnal
fel kell sorolni dolgokat, a 2022. évi 1. napi 4. osztéalyos feladatsorban eggyel tobb ilyen
feladat volt, mint a 6. osztalyosban. A masik lehet6ség, ami csak 8. osztalyban alkal-
mazhato, hogy a tanuloknak le kell irniuk a megoldas menetét, és annak megfeleléen
kaphatnak részpontszamot, ha nem teljes a megoldas. A fiatalabbaknal ez nem lehet
elvaras, hiszen nagyon kevesen tudjak megfelelGen leirni a megoldasokat, és a tani-
tok, tandrok sem helyeznek hangsulyt ennek megtanitasara, id6 hianydban nem irat-
nak ,fogalmazasokat” matematikafeladatok megolddsarol. A karakterek magas szama
mutatja az olvasési, szovegértési képességek fontossdgat. Erdemes megfigyelni, hogy a
4. osztalyosoknak milyen sokat kell olvasniuk a matematika-feladatlap megoldasahoz,
ugyanis a feladatlap 5 stirtin teleirt oldalt jelent.

A fentieknek megfelel6en a 4. és 6. osztalyos feladatok sokszor 1épésekre vannak
bontva, és ezek a 1épések vezetik is a gyerekeket a helyes megoldas felé, bar el6fordul-
hat, hogy nem éppen abba az iranyba, amelyet a gyerek maga valasztana.

A feladatsorok javitokulcsa adja meg a pontozast. Az egymasra épiilé kérdések ese-
tén, ha a gyerek az egyikre adott rossz valasszal helyesen szamol tovabb, akkor a tovabbi
valaszokra jar a pont. Fontos, hogy a javitokulcs olyan legyen, hogy egy kezdeti ,,bloft”
valasszal helyesen végigszamolt feladatra ne lehessen majdnem maximalis pontszamot
kapni.

A 8. osztalyosoknal a megoldasmenet leirasanak értékelésénél is eléfordulnak vitas
esetek. Vannak tanarok, akik a szoveges feladatok megolddsanal mindig elfogadjak,
ha a tanul6 probaélgatéssal talalja meg a megoldast. Ez azonban nem helyes, a probal-
gatassal kapott eredmény nem jelent teljes megoldast akkor sem, ha leellendriztiik,
hogy az megfelel a feltételeknek. Csak akkor lehet teljes, ha azt is megmutattuk, hogy
nincs mas megoldas. Fontos, hogy mar als6 tagozaton is igy tekintsiink a probalga-
tasos megoldasokra, hiszen a gyerekek nem fogjak érteni, hogy 8. osztalyban miért
nem elfogadhaté az, amit korabban tanultak, mikor, miért, hogyan valtoztak meg az
elvarasok. Ezért kiilonosen fontos mar alsé tagozattol kezdve a szoveges feladatok
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kovetkeztetéses megoldasanak gyakorlasa, ami megfelel6en leirva 8. osztélyban is
alkalmazhato, hiszen nem kell mindig feltétleniil egyenlettel megoldani a széveges
feladatokat. Emellett a 8. osztalyosok felkészitésénél nagy hangsulyt kell fektetni a
megoldasok 1épéseinek, kovetkeztetéseinek leirasara. A szoveges feladatok probalga-
tasos megolddsahoz hasonléan geometriafeladatoknal a ,Hatdrozd meg!” utasitasra
8. osztalyban nem elfogadhat6 az alakzat megszerkesztése és a kérdéses adat megmé-
rése. Itt is vigyazni kell, és alsobb osztalyokban inkabb keriilni azt, hogy a szerkesz-
tés-mérés elfogadhaté megoldds legyen, hiszen a gyerekek nem fogjak tudni, hogy
mikortol nem tehetik meg ezt.

A feladatok sz6vegezése

A feladatok szovege néha olyan tdjékoztaté mondatokat tartalmaz, amelyeket jobb
lenne a feladatsor elején kozzétenni, a gyerekeknek el6re tudni, hogy ezek olvasasa ne
vegyen el id6t a 45 percbél. Ilyen szoveg példaul kombinatorikafeladatoknal a kovet-
kez6: ,,A hibas megoldasért pontlevonas jar.” A 4. osztalyosok feladatsordban mindjart
az 1. feladatban kétszer is eléfordult, az egész feladatsorban pedig 6sszesen négyszer,
ami elég ijesztd lehet az egyébként is izguld kisdidk szamara. A gyerekeknek tudniuk
kell, hogy egy olyan feladatnal, ahol fel kell sorolni dolgokat, akkor adjak meg a teljes
megoldast, ha azokat és csak azokat a dolgokat sorolték fel, amelyek megfelelnek a fel-
tételeknek. Ha tobbet vagy kevesebbet soroltak fel, akkor nem oldottédk meg helyesen
a feladatot, ezért a teljes pontszamnak csak egy részét fogjak megkapni, azaz sz6 sincs
pontlevonasrdl. Egyediil a 6. osztalyos feladatsor koveti ezt az elgondolast, a 8. osz-
talyosoknal is megtalalhatok ezek a tdjékoztaté mondatok. Hasonldan meg lehetne
allapodni abban, hogy a ,\Vigyazz, lehet, hogy tobb dbra van, mint lehet6ség!”; ,,Az dbra
csak tajékoztato jellegt, vazlat, nem pontos méretli” figyelmeztetések mindig érvénye-
sek, akkor is, ha nincsenek minden alkalommal beleirva a feladatokba.

A feladatok szovegének matematikai precizitdsa sokszor hosszabba teszi a feladato-
kat, mikézben észszerti megallapodasokkal néhol lehetne roviditeni. A tovabbiakban
ilyen problémakat, lehetéségeket sorolunk fel.

4. osztalyban, az iskolai tananyagban a ,,szam” majdnem mindig természetes sza-
mot jelent, azonban a gyerekek mar hallanak tértszamokrdl, negativ szamokrol, igy
sajnos sokszor bele kell irni a feladat szovegébe, hogy egész szamrdl vagy természetes
szamrdl beszéliink, mikozben ezek a fogalmak nem is szerepelnek az alsé tagozatos
tananyagban.

Megallapodhatnank abban, hogy a ,kétjegyl szam” kifejezés mindig természetes
szamot jelent, akkor is, ha ezt nem irtuk oda, hiszen mas esetben nem szoktuk a sza-
mok szamjegyeinek szamat ilyen formaban emliteni.

Szerencsére nem szokas a természetes szam mellé odairni, hogy a szam tizes szam-
rendszerbeli alakjarol beszéliink, hiszen — bar igy pontosabb lenne — ez megzavarna a
gyerekeket. Csak akkor beszéliink arrdl, hogy melyik szamrendszerben vagyunk, ha az
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nem a megszokott tizes alapt szamrendszer. Ez egy m(ikodé megallapodas, j6 lenne
az el6z6t is ilyenné tenni.

A szamolasi feladatoknal a muveletsor kiszamitott értékét fogadjuk el megoldas-
nak. Ez az érettségin szokott nézeteltérést okozni, kiilonésen a kombinatorikafelada-
toknal, a faktorialis, a binomialis egyiitthatok felirdsa elegendd, vagy ki kell szamolni
az értékiiket.

A vélaszok pontossagat az adatok pontossaga hatarozza meg. Példaul életkoros fel-
adatoknal nem mindegy, hogy egész években szamoljuk az életkorokat, vagy honapo-
kat is szamolunk. Péld4ul ha Lujzi 1 éves, és Berci haromszor annyi, akkor Berci 3 éves,
ha viszont Lujzi 1 éves és 4 honapos, akkor a haromszor olyan id6s Berci mar 3 éves és
12 hénapos, azaz 4 éves. A félreértések elkeriilése végett sokszor odairjék a hasonlo fel-
adatok szovegébe, hogy a szereplok éppen most egyszerre tinneplik a sziiletésnapjukat.

Szintén érvényes hallgatdlagos megallapodas, hogy ha a kérdés egyes szamban van:
»Melyik az a szam...?”, az még nem jelenti azt, hogy a feladatnak csak egy megoldasa
van. Lehet 0, 1, 2 vagy t6bb megoldads is, mindet meg kell adni.

Mar alsé tagozaton is ahhoz szoknak hozza a gyerekek, hogy ha szamkartyarol
beszéliink, akkor azokbdl csak a megadottakat lehet hasznalni, mindegyikbdl annyit,
amennyi le van rajzolva. Ha szdmjegyet mondunk, akkor abbdl tetsz8leges szamu 4ll
rendelkezésre.

Fontos, hogy kovetkezetesen hasznaljuk az ,,allitas” és az ,,esemény” fogalmakat. Az
allitds csak igaz vagy hamis lehet, az esemény lehet biztos, lehetséges, de nem biztos
vagy lehetetlen. Kordbban t6bb tankonyvben is talalkoztunk ezeknek a kifejezéseknek a
helytelen hasznalataval. A gyerekek a fogalmak definiciéja nélkiil is megtanuljak, hogy
az események kimenetele a véletlentdl fiigg, az 4llitas pedig csak akkor igaz, ha min-
den esetben igaz, kiilonben hamis. Megkonnyithetjiik a kifejezések pontos hasznalatat,
ha stirtibben hasznaljuk a ,,minden” és a ,van olyan” kifejezéseket. Példaul ,,A tégla-
lap négyzet”” allitasra sokszor mondjdk a gyerekek, hogy lehetséges, hiszen van olyan
téglalap, amelyik négyzet, de mivel nem igaz, hogy minden téglalap négyzet, ezért ez
az 4llitas hamis. Konnyebb lenne, ha eleve a ,van olyan” és a ,minden” kifejezésekkel
fogalmaznank meg az allitasokat.

Végiil beszélniink kell egy nagyon fontos megallapodasrdl, amely szerint a feladato-
kat agy értelmezziik, hogy tudjuk azt mondani, hogy nincs megoldas, vagy legyen egy
vagy tobb jol meghatarozhaté megoldas.

Példaul a ,Nagymama 20 kg szilvabodl 12 tiveg lekvart f6z6tt. Hany tiveg lekvart {6z
35 kg szilvabol?” feladatban feltételezziik, de nem irjuk bele a feladatba, hogy ugyanak-
korak az iivegek, ugyanannyi lekvart tolt az ivegekbe, ugyanolyan a szilva, ugyanolyan
stirtire f8zi, ugyanannyi cukrot tesz hozza, hiszen ha ezek nem teljesiilnének, akkor
nem tudnank mit mondani a megoldasrol.

Nyilt problémaként szokds emlegetni a kovetkezét: ,,Kata 8, Dorka 5 baratjat hivta
meg a kozos sziiletésnapi tinnepségiikre. Hanyan voltak az iinnepségen?”. Itt a cél az,
hogy keressiik meg a lehetGségeket attol fiiggden, hogy Katanak és Dorkanak hany
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kozos baratja van. A valaszt azonban szamtalan egyéb kortlmény is befolyasolhatja,
példaul mindenki el tudott-e menni, volt-e olyan pillanat, amikor egyszerre ott voltak
mindannyian, elmaradt az tinnepség f6ldrengés miatt, a lehetdségeknek nincs hatara.
Még a nyilt problémaknal is elvaras, hogy legyenek a feltételeknek megfelel6, jol meg-
hatarozhaté megoldasok.

A feladatok szovegének sokszor sziikségszerti pontositasa néha jelentésen hosz-
szabba, bonyolultabba teszi a szovegeket.

A feladatok tartalma

Mindegyik osztalyrdl elmondhatd, hogy a feladatok matematikai tartalma a kovetkez:
- szamok, muveletek;
- mértékegységek;
— statisztika;
— kombinatorika;
- szoveges feladatok;
- sikgeometria: keriilet, teriilet, szogek (8. osztaly);
- térgeometria: térszemlélet;
- sorozatok, események, halmazok, logika.

A 2022-es feladatsorok elemzése

A feladatsorokban — a 4. osztalyos kivételével — altalanos, hogy a feladatok fokozatosan
nehezednek. Ennek célja az, hogy egy nehezebb feladat ne akassza meg a gyerekeket, ne
okozza azt, hogy emiatt egy késdbbi, konnyebb feladat megoldasa elmaradjon. Azon-
ban a feladatsor osszedllitéinak nem mindig sikerdilt betartaniuk ezt a fokozatossagot.
A kovetkezOkben kiemeliink a 2022-es 1. napi feladatsorokbdl néhany feladatot, ame-
lyek kozott van olyan, amelyet konnyebbnek szantak, a gyerekeknek mégis problémat
okozott, és olyan is, amelyik 10. helyre keriilt, a tanuldk mégis nagy aranyban oldottak
meg sikeresen.
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A diagram a 2022-es 1. napi 8. osztalyos matematika-feladatlap részkérdéseinek sza-

zalékos megoldottsagat mutatja.
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8. dbra: 8. évfolyamos matematika-feladatlap!!

A diagramrol leolvashatd, hogy a 3. feladat viszonylag el6l all, azonban csupan a felvé-
telizék koriilbeliil 30%-a oldotta meg helyesen.

3. Az alabbi dbra tiz négyzetbdl all. Ot négyzetbe kell X-et imod.

A szamokalt tartalmazo négyzetbe nem keriilhet X,

A szamok azl jelzik, hogy hany, ezekkel a négyzetekkel szomszédos négyzetbe kell X-et imod.

Két négyzet szomszédos, ha van kizis oldaluk vagy csicsuk.

2

2

Egy ilyen lehetséges elrendezést mutal az aliabbi abra:

X|2
X X
2 X|2

9. dbra: 8. évfolyamosok 3. matematikafeladata!?

a) Keresd meg a megadott példatol kiilonbozd 6sszes lehetséges elrendezést!
Megoldasaidat a wvastag wvonallal korilvett részbe kell beirnod, mert csak ezt
értékeljiik. Lehet, hogy tobb iires abriat adtunk, mint ahdny megoldas van.

A példaként megadott dbrat méar beirtuk. A bekeretezett rész alatti teriileten
pribdlkozhatsz, de az oda beirt megolddsokat NEM értékeljiik!

Vigyizz! Ha a megoldisaid kozé hibas elrendezést is beirsz, pontot vonunk le.

T

11 A 2022. évi kozponti irdsbeli feladatlapok mérésmetodikai elemzése. Oktatasi Hivatal. https://www.okta-
tas.hu/pub_bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/meresmetodika/elemzes_2022.pdf (2022. oktober 7.)

12 Matematika feladatlap a 8. évfolyamosok szdmdra. Oktatasi Hivatal. https://www.oktatas.hu/
pub_bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/feladatsorok/2022/M8_2022_1_fl.pdf (2022. oktober 7.)
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Ez geometriai kombinatorikafeladat, amely vizudlis tartalommal kivant rendsze-
rezési képességet, ami nem tipusfeladat. Meg lehet taldlni benne a rendszert, hiszen
észre lehet venni, hogy az dbra bal oldali 2x2-es négyzetébe két X-et kell irni, a jobb
oldali 3x2-es téglalapba pedig harom X-et kell irni. Igy a bal oldali négyzetbél egy hely
marad iiresen 3-féleképpen, a jobb oldali téglalapbdl pedig csak a kozépsd sor egyik
négyzete maradhat iiresen 2-féleképpen. Igy a lehetéségek szdma 2 - 3 = 6. Azonban ezt
a rendszerezést egyaltalan nem konnyt megtalalni, ennek hidnyaban, pusztan probal-
gatva konnyen kimaradhatnak lehetséges elrendezések. A feladatot neheziti a vizualis
tartalom, a gyerekek jobban hozza vannak szokva a szamjegyekkel kapcsolatos kombi-
natorikai problémakhoz.

A 8. osztalyos feladatsorok legkritikusabb feladatai altalaban a szoveges feladatok.
A geometriafeladatok tipusaira — szogek, kertilet, teriilet, kis kockdkbodl osszerakott
testek — jobban fel tudnak késziilni a tanuldk. A sz6veges feladatok kevésbé tipikusak,
igy problémamegoldasi stratégiak alkalmazasat kivanjak.

A 6. feladat, amelyet a tanulok 22%-a oldott meg helyesen, a kovetkezé:

6. | Tibi az clso félévben Gsszesen 15 érdemjegyet szerzett matematikabol. Az érdemjegyek koziil ﬂ_l

négy darab harmas volt, a tobbi négyes vagy otds. Tibi 15 érdemjegyének atlaga 4.2 lett.

a) Hany otost kapott Tibi matematikabdl az elsé félévben?

Ird le a szamolds menetét is!

10. abra: 8. évfolyamosok 6. matematikafeladata'®

A megoldas egyik nehézsége, hogy 1épésekre kell bontani a feladatot:
1. 1épés: Az atlagbol kovetkeztetiink az Osszegre: 15 - 4,2 = 63.
2. Iépés: A négyesek és 6tosok szama: 15 - 4 = 11.
3. lépés: A négyesek és 6tosok Osszege: 63 — 4 -3 = 51.
4. lépés: Ezutan dolgozhatunk egyenlettel, ahol x a négyesek szama, igy az 6tosok
szama 11 - x, és a jegyek Osszegére felirhatjuk a kovetkezd egyenletet: 4 - x + 5 -
(11 - x) =51, amibdl x = 4, és igy az 6t6sok szama 7.

A feladatot megoldhatjuk kovetkeztetéssel is: Ha minden jegye 4-es lenne, 44 lenne az
Osszeg. Ennél 7-tel tobb az osszeg. Ha egy 4-est 5-Osre cseréliink, 1-gyel né az osszeg.
Tehdt 7 darab 4-est kell 5-6sre cserélni. Ez a kovetkeztetéses megoldas megfelel annak,
ahogyan mar alsé tagozaton is megoldhatjuk azokat a feladatokat, ahol meg van adva
példaul kétlabu és négylabu allatok fejeinek és labainak szama, a kérdés pedig a négy-
labuak szamara vonatkozik. Ezért is fontos, hogy als6 tagozaton a kezdeti probalgatas

13 Matematika feladatlap a 8. évfolyamosok szdmdra. Oktatasi Hivatal. https://www.oktatas.hu/pub_
bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/feladatsorok/2022/M8_2022_1_fl.pdf (2022. oktéber 7.)
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utdn ravezessiik a gyerekeket a kovetkeztetéses megoldasra, hiszen ez a gondolkodasos
modszer késobb is kifizetddo.

A tandrok elmondasa szerint itt éppen az volt sok gyerek problémaja, hogy a pro-
balgatassal adott valaszt nem tudtak indokolni, ami megint a kovetkeztetés tanitasinak
fontossagit jelzi.

A feladatsor 10. feladatat a tanulok kb. 24%-a oldotta meg helyesen.

10. | A varosi labdarigdklub toborzot rendezett, amelyre elézetesen kellett jelentkezni. Az elGzetesen -ﬂ—l
; 1 ; ; 5 ; iy
jelentkezok 5 része nem jelent meg a toborzon. A megjelentek 7 része teljesitette a fizikai

felmérés kdvetelményeit, a tébbiektdl elbuesiztak az edzok.

A fizikai felmérést eredményesen teljesitoknek labdas gyakorlatokat kellett végezniiik,
amelyeket 40%-uk teljesitett hibatlanul, dket leigazolta a klub.

A virosi labdaragoklubnak 28 0j igazolt jat¢kosa lett.

a) Hanyan jelentkeztek elézetesen a toborzdra?

frd le a szdmolas menetét is!

11. dbra: 8. évfolyamosok 10. matematikafeladata'

A feladat modelljének lerajzolasa utan a legegyszertibben visszafelé gondolkodassal
lehet megoldani a problémat.

jelentkezett megjelent fizikai labdas

-14/15 -5/7 ‘ 0,4 @

Természetesen egyenlet is felirhatd: x - 14/15 - 5/7 - 0,4 = 28, azonban ez a tortekkel valo
szamolds miatt is gondot okoz. Azt sem mindig tudjak a gyerekek, hogy valaminek az
5/7 része az 5/7-szerese. A hasonld, ,buborékos” modellek rajzolasat, a visszafelé gon-
dolkodast als6 tagozaton kezdjiik tanitani a gyerekeknek. Ez a feladat is mutatja annak
fontossagat, hogy ezt ne tekintsiik csupan alsé tagozatos mddszernek, hiszen a kovet-
keztetés 1épéseinek vilagossd tétele késébb is nagyon hasznos a gyerekeknek.

14 Matematika feladatlap a 8. évfolyamosok szdmdra. Oktatasi Hivatal. https://www.oktatas.hu/pub_
bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/feladatsorok/2022/M8_2022_1_fl.pdf (2022. oktéber 7.)


https://www.oktatas.hu/pub_bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/feladatsorok/2022/M8_2022_1_fl.pdf
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A kovetkezd diagram a 2022-es 1. napi 6. osztalyos matematika-feladatlap részkér-
déseinek szazalékos megoldottsagat mutatja.
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12. dbra: 6. évfolyamos matematika-feladatlap’s

Itt a 4. feladat nehézsége, valamint a 10. feladat konnytisége a meglepd. Vizsgaljuk meg,
mi okozta a 4. feladat nehézségét!

Gomboc Artir fogyokirdba kezdett. A fogyodkura 2. napjatdl kezdédéen minden nap feleannyi
csokit evett meg, mint az azt megel6z6 napon Ggy, hogy a 4. nap végére még 1000 gramm

D..f‘) o=

csokoladéja megmaradt. A harmadik nap végén 1500 gramm csokija volt.

a)
b)
c)
d)

Hény gramm csokit evett meg a 4. NAPONT ......oovviiiieccieie st
Hény gramm csokija 185z 8z 5. nap VEZETET .....covereuiuiiiieniie e esn e s ss s rssnsenens
Hany gramm csokit evett meg az 1. napon? ...

Hény gramm csokija volt a fogyokira kezdetén? .........ocoooveiviiieencsececceceee s

13. dbra: 6. évfolyamosok 4. matematikafeladata'

15 A 2022. évi kozponti irdsbeli feladatlapok mérésmetodikai elemzése. Oktatasi Hivatal. https://www.
oktatas.hu/pub_bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/meresmetodika/elemzes_2022.pdf (2022.
oktéber 7.)

16 Matematika feladatlap a 6. évfolyamosok szdmdra. Oktatasi Hivatal. https://www.oktatas.hu/pub_
bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/feladatsorok/2022/M6_2022_1_fl.pdf (2022. oktéber 7.)
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Az egyik nehézséget az okozhatta, hogy nem egy, hanem két sorozatrol van szé:
egyik a naponta megevett csokoladé mennyisége, a masik a nap végén megmaradt cso-
koladéé. Erdemes volt tablézatba irni az adatokat (feketével), majd sorban a szémokat
(piros), amelyek segitik a kérdésekre adand¢ valaszokat:

Kezdet 1. nap 2. nap 3. nap 4. nap 5. nap
Megevett 4000 2000 1000 500 250
Nap végén 8500 4500 2500 1500 1000 750

A gyerekeknek majdnem 70%-a felismerte, hogy a két adat kiilonbsége a 4. napon meg-
evett csokoladé mennyisége, és kb. 43% tudta a két sorozat szabdlya alapjan egy lépés-
sel eldre folytatni a sorozatot. A kovetkezd két kérdés megoldasi aranyanak drasztikus
csokkenése (28%, 14%) azt mutatja, hogy a visszafelé gondolkodas komoly nehézséget
okozott a tanuloknak.

A meglepGen sikeres feladat — koriilbeliil 65%-0s megoldasi aranyéval — a kovetkezé:

10. | Egy fagyizoban a vasarlok tblcsérbe vagy kehelybe kérhetik a fagylaltot. A fagylaltjukat

kérhetik csokiontettel vagy anélkill. Egy nyari vasdmapon 213-an kérték kehelybe a

Lo |oo|e

fagylaltjukat. Tolesérbe 362-vel tobben kérték a fagylaltot, mint kehelybe. Ezen a napon a

tolesérbe keért fagylaltjukra 540-en nem kértek csokiontetet, a kehelybe kért fagylaltjukra 85-en
nem kértek csokidntetet. (Egy vasarlo egyféle fagylaltot kért.)

a) Hanyan kérték a fagylaltjukat tolesérbe? ..o e
b) Hanyan kértek csokiontetet a kehelybe kért fagylaltjukra? ......oooiiiiiicniiiics

c) Osszesen hanyan kértek csokiontetet a fagylaltjukra? .........coo.oeeovevieereensionsiesssssssnssnsis

d) Hanyan véasaroltak fagylaltot ezen a vasarnapon? ...........ccccceeeeieecieinceess e seeeessnees

14. dbra: 6. évfolyamosok 10. matematikafeladata!”

17 Matematika feladatlap a 6. évfolyamosok szdmdra. Oktatasi Hivatal. https://www.oktatas.hu/pub_
bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/feladatsorok/2022/M6_2022_1_fl.pdf (2022. oktéber 7.)
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Az alabbi tablazat kitoltésével — a miiveleteket megfelel6 sorrendben elvégezve —
minden kérdésre megkaphatjuk a valaszt. Az ilyen tipusu feladatok az aritmetikai sz6-
veges feladatok.

Kehely  Tolcsér  Osszes
Csokiontet 128 35 163
Nincs csokiontet 85 540 625
Osszes 213 575 788

A kovetkezd diagram a 2022-es 1. napi 4. osztalyos matematika-feladatlap részkérdései-
nek szazalékos megoldottsagat mutatja:
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Lathato, hogy a legnagyobb nehézséget a 7. feladat okozta, 22%-0s megoldottsaggal.

18 A 2022. évi kozponti irdsbeli feladatlapok mérésmetodikai elemzése. Oktatasi Hivatal. https://www.
oktatas.hu/pub_bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/meresmetodika/elemzes_2022.pdf (2022.
oktodber 7.)


https://www.oktatas.hu/pub_bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/meresmetodika/elemzes_2022.pdf
https://www.oktatas.hu/pub_bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/meresmetodika/elemzes_2022.pdf

A kozépiskolai matematikafelvételik tanulsagai és ezek megjelenése a tanitoképzésben 129

7. Egy bettikkel megadott 6sszeadasban az azonos betiik azonos szamjegyeket jelolnek. .ﬂ_J
Az alabbi betiik csak a kévetkez6 szamok lehetnek:

Z=1,2,3,4 R=1,2,3 B=3,5

Add meg az 6sszes Iehetdséget 0gy, hogy a miiveletek eredménye helyes legyen!

Vigyazz, tobb hely van, mint lehetoség! A hibas megoldasért pontlevonas jar.

ZI|Z|R

+|R|R + - -
B|B|B

ks + - -

16. ébra: 4. évfolyamosok 7. matematikafeladata!®

A gyerekek szamara a betlis 0sszeadas, a helyi értékek altaldban nehézséget szoktak
jelenteni, itt tovabbi gondot okozott, hogy a tanulék nem tudtak eldonteni, hogy a
betiik megadott mintdja valtozatlan, és ezek helyébe kell a szamokat irni, vagy pedig ez
a minta arra vonatkozik, hogy a bettiket tetsz6legesen el lehet helyezni, megtartva azt
a feltételt, hogy valamelyik megadott szamot irva a beti helyébe helyes dsszeadast kap-
junk. Az igy ad6do szamtalan lehetGségben elvesztek a tanuldk. A feladat kit(iz6i ter-
mészetesen az els6 valtozatra gondoltak, talan kevésbé lett volna félreérthetd, ha nem a
lehetGségek soraba, hanem a szoveg mellé irjak a betlis 6sszeadast, hozzatéve, hogy ezt
a bettikkel adott 9sszeadast kell szamokkal felirni. Ezzel megint a sz6veg hosszabbodik,
viszont sikeresen el lehet keriilni a félreértéseket.

A 4. osztalyos feladatsor legkonnyebb feladatanak a 6. bizonyult 93%-o0s megoldott-
saggal.

19 Matematika feladatlap a 4. évfolyamosok szdmdra. Oktatasi Hivatal. https://www.oktatas.hu/pub_
bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/feladatsorok/2022/M4_2022_1_fl.pdf (2022. oktéber 7.)
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6. | Gergdrél, Marcirol és Adamrol a kovetkezoket tudjuk:

—  Gergd a legiddsebb.
—~ Marci barna haju.

— A szoke hajii fiit nem Adamnak hivjak.
— Nem a fekete haji fit a legfiatalabb.

Az allitasok alapjan téltsd ki a tablazatot!

Legiddsebb

Kozépso

Legfiatalabb

Név

Hajszin

17. abra: 4. évfolyamosok 6. matematikafeladata2

a] |

A tablazat kitoltésével megoldhatd/elvégezhetd logikafeladatokat sikeresen meg tudjak
oldani a tanuldk annak ellenére is, hogy a megadott tablazatba a szoveg alapjan csak
egy informdcidt lehet azonnal beirni: Gergé a legidésebb. Ha az alabbi tdblazatot rajzol-
nank meg, akkor két informaciot is régton beirhatnank, ezzel a kovetkeztetés is kony-
nyebbé valna. Azonban a tablazat 6nallé megrajzolasa valdszintileg nehézséget jelen-
tene, igy nem biztos, hogy ez a kevésbé hasznos tablazat nem jelentett mégis segitséget.

Gergé Marci Adam
Hajszin szOke barna fekete
Kor legid6sebb legfiatalabb kozépso

20 Matematika feladatlap a 4. évfolyamosok szdmdra. Oktatasi Hivatal. https://www.oktatas.hu/pub_

bin/dload/kozoktatas/beiskolazas/feladatsorok/2022/M4_2022_1_fl.pdf (2022. oktéber 7.)
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Felkésziilés-felkészités a felvételire

A felvételire a rutinok begyakorlasaval és a képességek fejlesztésével lehet késziilni.
A rutin fejlesztése a kovetkezo.

- Feladatsorok gyakorlédsa. Ezzel a feladattipusokat lehet gyakorolni, a taktikat,
amellyel a rendelkezésre allé rovid id6t a lehetd legjobban ki lehet hasznalni:
mennyit gondolkodjunk egy feladaton, miel6tt tovabb Iépiink, illetve mikor tér-
jink vissza.

- Nehézségek tobbszori, folyamatos ismétlése. A feladatsorok gyakorldsa kézben
kideriilnek a ,,gyenge pontok’, amelyeket célzottan, tobb hasonlo6 feladattal kell
gyakorolni. Nem elegendé a helyes megoldas egyszeri attekintése, fontos, hogy
tobb hasonl¢ feladattal, idében széthuzva gyakoroljunk.

- Készségfejlesztés-automatizalddas, amit a problémas részek sokszori, folyamatos
ismétlésével lehet elérni.

~ Onallé problémamegoldas, azaz a feladatsor gyakorldsa kozben azokat a felada-
tokat, amelyeket nem sikeriilt a gyerekeknek idében megoldaniuk, érdemes idén
tul, tobb gondolkodéassal megoldani. Sokkal hasznosabb, ha a gyerekek maguk
jonnek ra a megoldasra, mint ha a pedagdgustdl megkapjak a kész valaszt. Leg-
kozelebb megint a sajat utjukon fognak elindulni, meg kell tapasztalniuk, hogy
azzal hogyan érnek célhoz.

- A megoldasok leirasa leginkabb a 8. osztalyosok szamara fontos, azonban a fia-
talabbak gondolkodasat is segiti, ha nemcsak a helyes valaszokat ismerik, hanem
Ujra attekintik a megoldas lépéseit is.

Képességfejlesztés

A korabban felsorolt képességek fejlesztése hosszt folyamat, nem korlatozddhat a felvé-
teli el6tti néhany honapra. Ahogyan a feladatok megolddsaibdl lathato volt, a 8. oszta-
lyos problémaknak is volt alsé tagozatos megoldasi modszere. Ezeket a kovetkeztetéses,
gondolkodast igénylé megoldasi stratégiakat alsé tagozattdl kezdve folyamatosan fel
kell épiteni és gyakorolni. Az aritmetikai sz6veges feladatok mellett az algebrai sz6veges
feladatok kovetkezetes gyakorlasara is kiilonos figyelmet kell forditani.

Sokrétii fejlesztést tesznek lehetévé az alkotds jellegii feladatok. Példaul: ,, Allitsd el6
a 100-at 5 db 5-Ossel!”.

A gyerekek motivacidjat, tudatossagat noveli a feladatok alkotasa. Kittizhetjiik, hogy
irjanak egymadsnak feladatokat, irjanak szoveges feladatot adott modellhez, vagy akar
talaljanak ki feladatot a 2023-as évszamrol.
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Hallgatéi eredmények

A matematika muveltségteriiletes hallgatok a 2022-es 1. napi 6. osztilyos matema-
tika-feladatsort oldottak meg, 45 percet kaptak azok megirasdhoz. A matematika
miiveltségteriiletesek alacsony szama miatt kisebb mintat kaptunk, a hét hallgaté altal
szerzett pontok szama 28, 32, 36, 37, 39, 40, 50. A feladatokra kapott részpontszamok

szazalékos megoszlasat a kovetkezd abra mutatja.
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18. abra: 6. évfolyamos matematika-feladatlap hallgatdi eredményei

Ahogyan a grafikonon is lathatd, a hallgatok az iskolas didkokéhoz nagyon hasonld

eredményt értek el, nehézséget is ugyanazok a feladatok okoztak, mig konnytinek

is ugyanazok a feladatok bizonyultak (vo. 12. abra). Ugyanakkor biztato lehet, hogy

Osszességében némileg nagyobb sikerrel oldottak meg a problémakat.
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A 2022-es 1. napi 4. osztalyos matematika-feladatsort 42 hallgatéval sikeriilt meg-
iratni, szintén 45 perc alatt, igy itt nagyobb mintaval rendelkeziink. Az alabbi diagra-

mon a hallgato6i dsszesitett pontszamokat mutatjuk meg.

[y
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0 2 4 6 8 1012 14 16 18 20 22 24 26 28 30 32 34 36 38 40 42 44 46 48 50

19. dbra: A 4. osztalyos matematika-feladatlapok hallgat6i eredményeinek eloszldsa

A hallgatéi pontszamokat 6sszehasonlitva az iskoldsok eredményeivel (vo. 7. abra) lat-
hatd, hogy a hallgatok 6sszességében joval tobb pontot szereztek, ami nem meglepd,
hiszen feln6tt emberekr6l beszéliink, akik joval tapasztaltabbak és érettebbek, mint

altalaban a negyedikes didkok.

A feladatokra adott részpontszamok a kévetkez szazalékos eloszlast mutatjak.
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20. abra: 4. évfolyamos matematika-feladatlap hallgatdi eredményei
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A hallgatéi részeredmények mindenhol magasabbak, mint a negyedikes diakokéi (vo.
15. abra), és egy-két kivételtdl eltekintve minden feladatra kivalé valaszokat adtak hall-
gatéink. Ugyanakkor — érdekes médon — ugyanazon részkérdések okoztak gondot a
hallgatoknak, mint a gyerekeknek.

Osszegzés

A matematika felvételi 4. és 6. osztalyban még f6ként a tehetséggondozé gimnaziumok
tanuldinak kivélasztasat célozza, 8. osztalyban mar sokkal szélesebb korben alkalmaz-
zak, amit az eredmények is mutatnak. El kell gondolkodni a tanitds modszerein a sok
gyenge eredmény, a 8 osztalyt az alapvetd szamolasi készségek nélkiil befejez6 tanu-
16k lattan. A matematika felvételi feladatsorok a matematikai ismeretek mellett sokféle
képességet mérnek, a gimnaziumok ennek alapjan valogathatnak a jelentkezék koziil.
Az eredmények és a feladatok azt erdsitik meg, hogy mar kisiskolaskortdl sziikséges a
tanulok képességeinek fejlesztése, a gondolkodasra nevelés, a szovegértés, a feladat-
megoldasi sebesség novelése. Fontos a problémamegoldas 1épéseinek, a problémak
kovetkeztetéses megoldasanak tanitdsa, a megoldasok menetének tudatositasa. A tanito
hallgaték — magasabb szinten, de — ugyanazokkal a nehézségekkel kiizdenek, mint az
altalanos iskolasok. A feladattipusok és azok megoldasi eredményességének bemuta-
tasa segiti a felvételire felkésziilést a tanuldknak és a felkészitést a pedagogusoknak.



